Calcul Infinitesimal I/ Calcul I Codi: 21702 / 21762 A
Temps: 1 hora 16 d’abril de 2009

1. Considereu la funcié f(z) = 22 - (1 — z)2 definida per a z € [0,1]. Trobeu tots els seus extrems
i calculeu lilr(r)l+ f(x) 1 hr{{ f'(x). Useu aquesta informacié per fer un croquis de la seva grafica.
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Resolucié: f'(x) = ( ) 3V :p; lim f'(x) = lim —= = lim ——= = +o0;
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f( ) >0, Vxel0,1]; ) =0 <= z =0, 1 minims relatius.
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2. Calculeu lim <COS (—)) , essent a € R.

T—+00

r—-+00

Resolucié: L= lim In (cos(

Per I’'Hopital:
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3. Definim f(x,y) = \/|x —yl+z+ y—\/|x —y| — x — y. Digueu quin és el seu domini de definici6
i dibuixeu-lo.

Resolucié: e Siz > y: f(x,y):\/(x—y)+x+y—\/(x—y)—x—y:\/Q — /=2y, ben
definit siz >0iy <0.

e Six <y f(:p,y):\/(y—x)+x—|—y—\/(y—x)—x—y:\/2_—\/—236, ben definit si
r<0iy>0.
D={(z,y) €ER*: >0, y<0}U{(r,y) €R*: £ <0, y >0} domini de

4. Considereu la successi6 (x,)nen definida recurrentment per zo = a i 2,41 = xfl sin > 0, essent
a>01ib> 0. Calculeu lim x,, en funcié dels valors de a i b.
n
Resolucié: 79 =a, 7, =2 =ab, 29 = 2% = a”Q, Xy =a
Sib>1=1limb" =+4o00;sib=1=b"=1 Vn; si0<b< 1= 1limb" =0
n n
Llavors:

e a=1: liTIlnxn:Iirlgnlzl.
at™® =400 si b>1
o a>1: limz, ={ a' =a si b=1
! a =1 si 0<b<1
at® =0 si b>1
e 0<a<l: lim z,, = at=a si b=1

a®=1 s 0<b<l1



