Calcul Infinitesimal I / Calcul T Codi: 21702/21762 A

Temps: 1 hora 15 minuts 27 d’Octubre de 2006
T 2 3 n—1
1. El limit lim — - 31 n val:
(a) 1. (b) 0. m (c) oo. (d) No existeix. (e) Cap de les anteriors.
2 4 -2 -1 1
Resolucié: — - - - LA n r =— —0
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Quina de les afirmacions segiients és correcta?
(a) A és obert, perd no és acotat. (b) A és compacte. m (c) A és acotat i és obert.

2. Sigui A el conjunt de punts de R que no pertanyen al domini de la funcié f(z) =

(d) A no és acotat. (e) Cap de les anteriors.
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Resolucié: re A<= x=00 sin()zO(z)x:Oo:mr, neli<x=00x=—, ne€l.
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—:ne Z}; A tancat i acotat = A compacte.
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3. Del conjunt A = {$ e R\ {-1}, % > O} podem afirmar que:
x
(a) —1 és I'infim, pero no el minim. m (b) —1 és l'infim i el minim.
(c) 2 és el suprem i el maxim. (d) 2 és el suprem, perd no el maxim.

(e) Cap de les anteriors.

2?2 — 3z + 2 22 =3x4+2>0 si x> -1 (—1,1] U [2,+00)
i6: — = > = _ ; ;
Resolucid P >0 <— 2 3012<0 si <1 0
x2—3$+2:0<:>$:w:1,2.
4. El limit lim (2 — x)m val:
z—0\2+x
(a) —1. (b) e. (c)e ! m (d) 0. (e) Cap de les anteriors.
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Resotucic: (2227 — (14 220 )i _[(1- ] >< (R0 (1) + (1/2)) sinz
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5. Per a quins valors de a € R és convergent la successié x,, =
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(a) Per a tot a € R. (b) Per a |a| <1. (c) Per aa > 0.
(d) Pera a€]—o00,—1[U]0,1]. m (e) Cap de les anteriors.



Resolucié: Sia > 1:

lim |a| > = +o0.
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Sia=1: xn:(l—l—) — e.
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Si0<a<1l z, — a™™ =0.
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Si—-1<a<0: =z, —
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Sta<—1: x, — |a|”
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(la])™>° = +o0. No convergeix.

> =0.
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. Donades les funcions f(z) = 52 g(x) = §+ T Aleshores es verifica que:
_ 11—z . B 1+zx .
(@) Fog )= i Doy =R (0) Fog(e) = 102 i Dyyrr =R\ {11,
- l—a . _ l+a,
(€ fog™ @) =15 i Dpoyr =R\ {Ihm  (d) Fog™'(s) = {0 i Dpeyrr =R\ {~1).
(e) Cap dels anteriors.
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Resolucié: f(x) = T g(x) = ii—i—l’ g Hz) = - {E
_ 1
{y:g(az):x—ﬂ<:>y(:c+1):x—1<:>(y—l):z:z—l—y(z)a:: _1y:g L(y)
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Dyogr = {z € Dyr | g7M(x) € Dy} = {g; £1] _1__1:” £ _1} -

. Sigui la funcié definida per f(x) = {

x

={z#£1] —l-a#-as+1}={z£1} =R\ {1}.

x si zeR-Q
l—2 si 2€Q

Aleshores, podem afirmar que:

(a) f és continua en R.

(b) f no és continua en cap punt de R.

(c) f és continuaenz =01z =1. (d) f és continuaen z=1/2. m

(e) Cap dels anteriors.

Resolucié: f continua

enr<=zr=1-x<=x=1/2

y y=zen R\ Q
1
x
A \ y=1l-zenQ
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. Essent la funcié o) =|a* st 20 es verifica:
f(0)=a
(a) Es continua Va € R. (b) Es continua sia = 1. m
(¢) Es continua si a = 0. (d) No és continua en el zero perque lin% f(z) no existeix.
r—
(e) Cap dels anteriors.
Resolucié:  f(z) = e*™l#; lim zlnz = lim Iz lim L = lim (—z) =
" z—0t a—0t 1/x 1 gm0t (—1/22) z—0+
L’Hépital

lim zln |z| = 0 = lim f(z) = €* = 1.
z—0 z—0



