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6.2. EL PRODUCTE ESCALAR EUCLIDIA 127

Q=1ps+v,ambv € Fy,icom Q =p; +u+w, amb u € Fi,w € (Fy + Fy)*.
—
Si triem ara P = p; + u observem que P € V4, i que PQ) € Fi- N F3. Per
tant els punts P, () compleixen I’enunciat. O
Proposicié 6.35._)52'gum Vi, Vo C R™ warietats lineals, P € V1,Q € Va punts
tals que el vector PQ és ortogonal a Vi i a Vs, i PP € Vi, Q' € Vs qualsevols.
—_— —
Aleshores | P'Q'|| > || PQ|-
La igualtat només s’assoleix si P'Q)" és també ortogonal a Vi, Vs. En
. . —) —_>
aquest cas hi ha una igualtat de vectors PQ) = P'Q)’.

_— —
Demostracio. Volem comparar les normes dels vectors PQ), P'()" descompo-
sant el darrer com a suma del primer més un altre vector ortogonal.
Per aixo, tal com s’indica a la figura descomposem

— — — —
PQ =PQ+ PP+QQ

— — ,

Ara observem que P'P € F1,QQ) € Fy, per tant els dos vectors sén ortogo-
—

nals a P(Q) i pel teorema de Pitagores es té

— = _— —
IPQ|? = IPQI* +[IP'P + QQ'|

Per tant ||[P'Q'|| > ||PQ)||, amb igualtat si i només si P'P = Q'Q, o equiva-
—_— =
lentment PQ = P'Q)". O
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